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高中数学易错、易混、易忘问题备忘录
西安高新一中       王东明
1. 研究集合问题，一定要抓住集合的代表元素，如：
[image: image1.wmf]{
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· “属于关系”与“包含关系”的符号易用混，元素与集合的关系用“∈或”，而集合与集合之间用 
[image: image3.wmf],
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等．
2. 进行集合的交、并、补运算时，不要忘了集合本身和空集的特殊情况，不要忘了借助于数轴和文氏图进行求解。

· 忽视
[image: image4.wmf]f

的讨论

①求集合的子集时是否忘记
[image: image5.wmf]f

；

②集合A、B，A∩B＝
[image: image6.wmf]f

时，你是否注意到：A＝
[image: image7.wmf]f

 (或B＝
[image: image8.wmf]f

)；

③集合A、B，A
[image: image9.wmf]Í

B时，注意A＝
[image: image10.wmf]f
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例1：已知A={x|
[image: image12.wmf]2

x

+(m+2)x+1=0，x∈R},若A∩R＋=
[image: image13.wmf]f

，求实数m取值范围．

解此题就要分A=
[image: image14.wmf]f

和A≠
[image: image15.wmf]f

两种情况讨论，答案是m>－4．

例2：已知A={x|
[image: image16.wmf]1
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[image: image18.wmf]Í

B，求实数m的取值范围．解此题就要分A=
[image: image19.wmf]f

和A≠
[image: image20.wmf]f

两种情况讨论，答案是（
[image: image21.wmf]¥
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3. 你会用补集的思想解决有关问题吗？

4. 映射的概念了解了吗？映射
[image: image23.wmf]:
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中，你是否注意到了A中元素的任意性和B中与它对应元素的唯一性，哪几种对应能够构成影射？

5. 求不等式（方程）的解集，或求定义域时，你按要求写成集合形式了吗？

6. 求一个函数的解析式或一个函数的反函数时，你注明函数的定义域了吗？

7. 求一个函数的反函数时，你是按照“先求反函数，后求值”这条原则解题的的吗？例如，已知
[image: image24.wmf]1
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①求反函数的步骤掌握了吗？（①反解x，②互换x、y，③注明定义域（此定义域如何求？））
②函数与其反函数之间的一个有用的结论：
[image: image25.wmf]1
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③原函数在区间[-a,a]上单调递增，则一定存在反函数，且反函数
[image: image26.wmf]1
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也单调递增；但一个函数存在反函数，此函数不一定单调．例如：
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8. 几种命题的真值表记住了吗？充要条件的概念记住了吗？如何判断？

9. 不等式
[image: image29.wmf],(0)
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的解法掌握了吗？给定区间最值。
10. 如何利用二次函数求最值？注意到对二次项系数进行讨论了吗？

11.特别提醒：二次方程
[image: image30.wmf]2
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的两根即不等式
[image: image31.wmf]2
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解集的端点值，也是二次函数
[image: image32.wmf]2

yaxbxc

=++

的图象与x轴的交点的横坐标。
· “实系数一元二次方程
[image: image33.wmf]2
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有实数解”转化为△=
[image: image34.wmf]2
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，须注意到a ≠0．若原题中没有指出是“二次”方程、函数或不等式，须考虑二次项系数为零的情形．
12. 判断函数奇偶性时，易忽略检验函数定义域是否关于原点对称．
例：求函数的奇偶性
[image: image35.wmf]x
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（非奇非偶函数）

13.奇函数中若x=0有意义，则一定有f(0)=0
14.函数单调性的证明方法是什么?(定义法、导数法) 

· 根据定义证明函数的单调性，规范格式是什么？（代数上册P52例2、3）
· 根据定义证明函数的单调性时，规范格式是：取值，作差，判正负．
· 求函数单凋性时，易错误地在多个单调区间之间添加符号“∪”和“或”，单调区间不能用集合或不等式表示．
15．特别注意函数单调性与奇偶性的逆用了吗？

（①比较大小；②解不等式；③求参数的范围.）

16．
[image: image36.wmf](0,0)
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的图象及单调区间掌握了吗？

如何用它求函数的最值？与利用不等式求函数的最值的联系是什么？

17．研究函数的问题准备好“数形结合”这个工具了吗？

18．研究函数的性质注意在定义域内进行了吗？

19．解对数函数问题时注意到真数与底数的限制了吗？真数大于零，底数大于零且不等于1，字母底数还需讨论．指数、对数函数的图象与性质明确了吗？

20．你还记得对数恒等式
[image: image37.wmf]log
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和换底公式吗？

21．三角函数（正弦、余弦、正切）图象的草图能迅速画出吗？能写出它们的单调区间及其取最值时的
[image: image38.wmf]x

的值的集合吗？（别忘了
[image: image39.wmf]kZ
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22．三角函数中的两角和差，二倍角，降次公式及其逆用、变形用都掌握了吗？
23．会用五点法画
[image: image40.wmf]sin()

yAx

wj

=+

的草图吗？哪五点？会根据图象求参数
[image: image41.wmf]A

、
[image: image42.wmf]w

、
[image: image43.wmf]j

的值吗？ 解方程
[image: image44.wmf](
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24．在解三角问题时，你注意到正切函数、余切函数的定义域了吗？你注意到正弦函数、余弦函数的有界性了吗？  

25．正弦定理、余弦定理的各种表达形式你还记得吗？会用它们解斜三角形吗？如何实现边角互化？使用正弦定理时易忘比值还等于2R．
26．你对三角变换中的几大变换清楚吗？（①角的变换：降幂公式、和差、倍角公式、用三角公式转化出现特殊角、异角化同角；②名的变换：异名化同名、切割化弦；③次的变换：升、降次公式；④形的变换：统一函数形式）
· 三角化简题的要求为项数最少、函数种类最少、分母不含三角函数，且能求出值的式子，一定要算出值来．
· 常数 “1”的种种代换有着广泛的应用；在三角中，你知道1等于什么吗？
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这些统称为1的代换)．
27．在三角函数中求一个角时，注意考虑两方面了吗？（先选择函数，求出其三角数值，再判定角的范围）
· 已知
[image: image48.wmf]D

ABC中的两个角A、B的正、余弦值，求第三个角C的正、余弦值，易忘第三个角C有解的充要条件是
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· 在
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中，
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28．形如
[image: image52.wmf]sin(),tan()
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的最小正周期？
函数y＝sinx2, y＝sin|x|, y＝cos
[image: image53.wmf]x

是周期函数吗？(都不是)
29．记住结论：①如果函数
[image: image54.wmf]()

fx

的图象同时关于直线
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对称，那么函数
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是周其函数，周期是
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；②如果函数
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，那么函数
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是周期函数，周期是
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；③如果函数
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成轴对称，又关于点
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成中心对称，那么函数
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30．
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的用途掌握了吗？

31．在解含有正余弦函数的问题时，你深入挖掘正余弦函数的有界性了吗？

例如已知
[image: image70.wmf]1
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的变化范围.

32.三角不等式或三角方程的通解一般式你注明
[image: image71.wmf]kZ
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了吗?

33. 你还记得弧度制下的弧长公式和扇形公式吗?
[image: image72.wmf](____,_____.)
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①若用弧度制作单位，则弧长公式为
[image: image73.wmf]lr
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，扇形面积公式为
[image: image74.wmf]2
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②若用角度制作单位，则弧长公式为
[image: image75.wmf]0
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34. 各种角的范围：

①异面直线所成的角、线面角、二面角的取值范围依次是(0，
[image: image77.wmf]2
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]，[0，
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②直线的倾斜角、
[image: image79.wmf]1
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到
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的角、
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的夹角的取值范围依次是[0，π)，[0，π)，[0，
[image: image83.wmf]2
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③反正弦、反余弦、反正切函数的取值范围分别是[-
[image: image84.wmf]2
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35.常用的图象变换有几种（平移、伸缩和对称）？具体变换步骤还记得吗？
36．两个不等式相乘时，须注意同向同正时才能相乘，即同向同正可乘；同时要注意“同号可倒”，即
[image: image88.wmf]1111
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37．不等式证明的基本方法都掌握了吗？（比较法；分析法；综合法；数学归纳法.）

38．重要不等式是指哪几个不等式？由它们推出的不等式链是什么？利用重要不等到式求函数的最值时，是否注意到；①都是正的；②等号成立；③其中之一为定值.

39．不等式解集的规范格式是什么?(一般要写成区间或集合的形式)
40. 解分式不等到式
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41. 在解含有参数的不等式时，怎样进行讨论？(特别是指数或对数的底数[image: image92.png]0<a<l



或[image: image93.png]


)讨论完之后，要写上:“综上，原不等到式的解集是
[image: image94.wmf]L

”

42.诸如
[image: image95.wmf]2
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恒成立，求
[image: image97.wmf]a

的范围，你讨论二次项系数为零了吗？

43．解对数不等式应注意什么问题？（化成同底，得用单调性，底数和真数要大于零）

44．“穿根法”解不等式的注意事项是什么？

45．会用不等式
[image: image98.wmf]||||||||||||
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证一些简单问题.

46．不等式恒成立问题有哪几种处理方式？
恒成立问题不要忘了主参换位以及验证等号是否成立．
47．常用放缩技巧：
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重要不等式：当
[image: image101.wmf]0,b0

a

>>

时，
[image: image102.wmf]22

bb

b

22

aa

a

++

££

当且仅当
[image: image103.wmf]b

a

=

时等号成立
47．等差、等比数列的重要性质：

（等差：
[image: image104.wmf]___;
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等比：
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48．用等比数列求前
[image: image106.wmf]n

项和时应注意什么？易忽略公比ｑ＝１的情况．
例：注意①a分类讨论，②要数清数列项数
· 求S=1+a+a2+a3+……+an．需要分a=0、a=1、a≠0且a≠1三种情况讨论：①当a=0时，S=1；②当a=1时，S=n+1；③当a≠0且a≠1时，
[image: image107.wmf]a
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．其中第①种情况可以与第③种情况合并成一种．
· 求和
[image: image108.wmf]231
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需要分x=0、x=1、x≠0且x≠1三种情况讨论.
49．数列求和中的错位相减法，拆项叠加相消法掌握了吗？还有哪些求和方法？适应题型分别是什么？（裂项求和，如
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50．用an＝Sn－Sn－1求数列的通项公式时，你注意到a1＝S1 及 n
[image: image110.wmf]³
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掌握了吗？若
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满足什么条件？
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；若
[image: image115.wmf]q

是公比，还要注意什么？
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例如：数列的通项公式an＝(3x－1)n，若{an}的极限存在，求x的取值范围，分析: 由|3x-1|<1或3x-1=1得正确答案为0<x≤
[image: image117.wmf]3
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．

52．求无穷数列和（积）的极限时，你是“先求数列和（积），后取极限”吗？

53．在数学归纳法的证明中，归纳假设(n＝k成立)作为已知条件利用了吗？ 

· 54．在复数问题中，一般设z=a+bi，你强调了其中a, b 为实数了吗？若z为虚数，你强调了其中的b≠0了吗？
· 如果两个复数不全是实数，那么就不能比较大小；如果两个复数能比较大小，那么这两个复数全是实数．

55．复数相等的充要条件
[image: image118.wmf],(,,,)
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56．立体几何中平行、垂直关系证明的思路明确了吗？每种平行、垂直转换的条件是什么？ 线//线
[image: image119.wmf]Û

线//面
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面//面，线
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面.
· 线面平行的判定定理和性质定理在应用时都是三个条件，但这三个条件易混为一谈．面面平行的判定定理易把条件错误地记为“一个平面内的两条相交直线与另一个平面内的两条相交直线分别平行”而导致证明过程跨步太大．
57．作二面角的平面角的主要方法是什么？（定义法、三垂线定理、垂面法）
· 经纬度定义易混．经度为二面角，纬度为线面角．
· 三垂线法：一定平面，二作垂线，三作斜线，射影可见.
58．求线面角的关键是什么？（找直线的射影）范围是什么？异面直线所成的角如何求？范围是什么？
· 求两条异面直线所成的角、直线与平面所成的角和二面角时，如果所求的角为90
[image: image126.wmf]0

，那么就不要忘了还有一种求角的方法即证明它们垂直．
59．在用向量法求异面直线所成的角、线面角、二面角的平面角时，应注意什么问题？
· 两条异面直线所成的角的范围：0°<α≤90°
· 直线与平面所成的角的范围：0o≤α≤90°
· 二面角的平面角的取值范围：0°≤α≤180°
60. 求点到面的距离的常规方法是什么？（直接法、等体积法、换点法） 

61. 求多面体体积的常规方法是什么？（割补法、等积变换法）
62．线段的定比分点公式记住了吗？
[image: image127.wmf]l

的取值与分点
[image: image128.wmf]P

和
[image: image129.wmf]12
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的位置有何关系？你注意到λ≠－1了吗？定比分点的坐标公式中起点、终点、分点以及
[image: image130.wmf]l

值要搞清．
63．平移公式记准了吗？平移前函数的解析式、平移向量、平移后函数的解析式，三者知二求另外一个. 函数按向量平移与平常“左加右减”有何联系？
· 函数的图像的平移、方程的平移以及点的平移公式易混： 

(1)函数的图像的平移为“+左-右，+上-下”，如函 y=2x+4的图像向左移2个单位且向下移3个单位得到的图像的解析式为y=2(x+2)+4-3，即y=2x+5．
(2)方程表示的图形的平移为“+左-右，+下-上”．如2x-y+4=0图像向左移2且向下移3个单位得到的图象的解析式为
[image: image131.wmf]2(2)(3)40,25.
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(3) 按向量平移：点
[image: image132.wmf](,)
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函数
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“+右-左，+上-下”
64．向量平移具有坐标不变性，可别忘了啊！
65．两个向量平行与两条直线平行易混．两个向量平行(也称向量共线)包含两个向量重合，两条直线平行不包含两条直线重合．
· 
[image: image137.wmf]0

r

与实数0有区别，
[image: image138.wmf]0

r

的模为数0，它不是没有方向，而是方向不定。
[image: image139.wmf]0
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可以看成与任意向量平行，但与任意向量都不垂直。
· 
[image: image140.wmf]0
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但是由不能得到或

。
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· 
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时，不能得到即消去律不成立。


· 
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66．直线的斜率公式、点到直线距离公式、到角公式、夹角公式记住了吗？
· 用到角公式时，易将直线
[image: image148.wmf]1
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的斜率
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的顺序弄颠倒
· 直线的倾斜角、[image: image150.png]


到[image: image151.png]


的角、[image: image152.png]


与[image: image153.png]


的夹角的取值范围依次是
[image: image154.wmf][0,),(0,),(0,]
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67．何为直线的方向向量？直线的方向向量与直线的斜率有何关系？

68．在用点斜式、斜截式求直线方程时，你是否注意到
[image: image155.wmf]k

的不存在的情况？

例如：一条直线经过点(－3, －
[image: image156.wmf]2

3

), 且被圆x2＋y2＝25截得的弦长为8，求此弦所在直线的方程．该题就要注意，不要漏掉x＋3＝0这一解．
· 在解析几何中，研究两条直线的位置关系时，有可能这两条直线重合，而在立体几何中一般提到的两条直线可以理解为它们不重合．
· 要弄清直线方程的几种形式：点斜式、斜截式、两点式、截矩式、一般式，以及各种形式的局限性(如点斜式不适用于斜率不存在的直线)．

· 截距与距离易混．截距可以为正数，可以为负数，也可以为0；而距离只能为正数．

· 直线在两坐标轴上的截距相等，直线方程可以理解为
[image: image157.wmf]1
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，但不要忘记当
[image: image158.wmf]0
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时，直线y=kx在两条坐标轴上的截距都是0，也是截距相等．
69．直线和圆位置关系等

· 直线和圆位置关系判定方法？（1）点到直线的距离；（2）直线方程与圆的方程联立，判别式.　一般来说，前者更简捷．
· 在圆中，注意利用半径、半弦长、及弦心距组成的直角三角形.
· 处理圆与圆的位置关系，可用两圆的圆心距与半径之间的关系.
70．直线与圆锥曲线的位置关系怎样判断？弦长公式记住了吗？
· 通径是抛物线的所有焦点弦中最短的弦.
· 在用圆锥曲线与直线联立求解时，消元后得到的方程中要注意：二次项的系数是否为零及判别式
[image: image159.wmf]0
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的限制，可以在先利用△≥0求出参数范围再求解，也可以先求解，再利用△≥0检验所求解是否符合．求交点、弦长、中点、斜率、对称、存在性问题都在
[image: image160.wmf]0
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下进行．圆锥曲线本身的范围你注意了吗？
例：抛物线的顶点在原点，焦点在x轴上，截直线y=x－1所得弦中点在圆x2＋y2=5上，求此抛物线方程．设方程为y2=mx，可求得y2=2x和y2=－4x，经检验m=－4时△<0，舍去． 

71．还记得圆锥曲线的两种定义吗？解有关题是否会联想到这两个定义？
· 利用圆锥曲线第二定义解题时，你注意到定义中的定比前后项的顺序？
· 在椭圆与双曲线中，焦距指的是2c，长轴或实轴指的是2a，短轴或虚轴指的是2b，两准线之间的距离为
[image: image161.wmf]c

a

2

2

．
· 椭圆中，注意焦点、中心、短轴端点所组成的直角三角形．（a，b，c） 
· 离心率的大小与曲线的形状有何关系？（圆扁程度，张口大小）等轴双曲线的离心率是多少？
72．椭圆和双曲线
· 焦点在x轴上与焦点在y轴上的焦半径公式易记混；
· 椭圆和双曲线的焦半径公式易记混．它们都可以用其第二定义推导。
· 椭圆、双曲线中的 a、b、c之间的关系易记混．
· 点P在椭圆(或双曲线)上，椭圆中△PF1F 2的面积
[image: image162.wmf]2
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与双曲线中△PF1F 2的面积
[image: image163.wmf]2
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易混(其中点F1＼F 2是焦点).
73．如果直线与双曲线的渐近线平行时，直线与双曲线相交，只有一个交点；如果直线与抛物线的轴平行时，直线与抛物线相交，只有一个交点此时两个方程联立，消元后为一次方程．
74．解析几何的主要思想：用代数的方法研究图形的性质。主要方法：坐标法。
解析几何问题求解中，平面几何知识利用了吗？题目中是否已经有坐标系了，是否需要建直角坐标系？  

75．解析几何中的对称问题有哪几种？（中心对称、轴对称）分别如何求解？ 

76．在利用圆锥曲线统一定义解题时，要注意定义中的定比的分子分母的顺序．圆锥曲线的焦半径公式分别是什么？如何应用？
77．换元的思想，逆求的思想，从特殊到一般的思想，方程的思想，整体的思想都做好准备了吗？用换元法解题时，易忽略换元前后的等价性。
78．解应用题应注意的最基本要求是什么？（审题，找准题目中的关键词，设未知数，列出函数关系式，代入初始条伯，注明单位，写好答语）

79．二项展开式的通项公式是什么？它的主要用途有哪些？二项式系数的相关结论有哪些？二项式系数与展开式某一项的系数易混。
· 二项式系数最大项与展开式中系数最大项易混．二项式系数最大项为中间一项或两项；展开式中系数最大项的求法为用解不等式组
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80．解排列组合问题
· 依据是：分类相加，分步相乘，有序排列，无序组合．
· 规律是：相邻问题捆绑法；不邻问题插空法；多排问题单排法；定位问题优先法；定序问题倍缩法；多元问题分类法；有序分配问题法；选取问题先排后排法；至多至少问题间接法．
· 隔板法还记得吗？哪些问题可用此法？
81. 分组问题要注意区分是平均分组还是非平均分组，平均分成n组问题易忘除以n!，同时还要注意区分是定向分组还是非定向分组．分配问题也要注意区分是平均分配还是非平均分配，同时还要注意区分是定向分配还是非定向分配。
82. 二项式展开式的通项公式、n次独立重复试验中事件A发生 k次的概率与二项分布的分布列三者易记混．

  通项公式：
[image: image165.wmf]1
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  事件A发生k次的概率：
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  分布列：
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其中k=0,1,2,3,…，n，且
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83.（理）正态总体N(μ，σ2)的概率密度函数与标准正态总体N(0，1)的概率密度函数为[image: image169.png]


；[image: image170.png]


．
84.常见的概率计算公式还记得吗？
85.二项分布的期望与方差分别是什么？在频率公布直方图中如何求相应区间内的概率？
86.如下两个极限的条件易记混：
[image: image171.png]limd' =0



成立的条件为[image: image172.png]o<1



；[image: image173.png]


成立的条件为[image: image174.png]0<lg<1



．
87.导数的定义还记得的吗？它的几何意义和物理意义分别是什么？利用导数可解决哪些问题？具体步骤还记得吗？ 
88．“函数在极值点处的导数值为零”是否会灵活应用？ 
89. 常用导数公式：① C'=0(C为常数)；  ② (xn)'=nxn-1 (n∈Q)；
③ (sinx)'=cosx； ④ (cosx)'=-sinx； ⑤ (ex)'=ex；
⑥ (ax)'=axlna     ⑦ [image: image175.png]-1
<



；      ⑧ [image: image176.png](og. 0= L1og e
<




90．若A,B,P三点共线，则
[image: image177.wmf]MP=tMA+(1-t)MB,t
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为常数。
91. 解答选择题的特殊方法是什么？(顺推法，估算法，特例法，特征分析法，直观选择法，逆推验证法等等)

92. 解答开放型问题时，需要思维广阔全面，知识纵横联系．
93. 解答信息型问题时，透彻理解问题中的新信息，这是准确解题的前提．
94. 解答多参型问题时，关键在于恰当地引出参变量,　想方设法摆脱参变量的困绕．这当中，参变量的分离、集中、消去、代换以及反客为主等策略，似乎是解答这类问题的通性通法．
95. 在分类讨论时,分类要做到“不重不漏、层次分明，最后要进行总结．
96. 在做应用题时, 运算后的单位要弄准，不要忘了“答”及变量的取值范围；在填写填空题中的应用题的答案时, 不要忘了单位．
97．在解答题中，如果要应用教材中没有的重要结论，那么在解题过程中要给出简单的证明。

欢迎访问 http://www.k12zy.com
学而思教育·学习改变命运 思考成就未来！                 高考网www.gaokao.com
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