[image: image1.wmf]R


[image: image263.wmf]21

2

ln

32

-


[image: image264.wmf]9

2

ln

16

-

学而思教育·学习改变命运 思考成就未来！                 高考网www.gaokao.com

高考考查导数的五大热点问题

导数是研究函数的工具，导数进入新教材之后，给函数问题注入了生机和活力，开辟了许多解题新途径，拓展了高考对函数问题的命题空间。所以把导数与函数综合在一起是顺理成章的事情，对函数的命题已不再拘泥于一次函数，二次函数，反比例函数，指数函数，对数函数等，对研究函数的目标也不仅限于求定义域，值域，单调性，奇偶性，对称性，周期性等，而是把高次多项式函数，分式函数，指数型，对数型函数，以及初等基本函数的和、差、积、商都成为命题的对象，试题的命制往往融函数，导数，不等式，方程等知识于一体，通过演绎证明，运算推理等理性思维，解决单调性，极值，最值，切线，方程的根，参数的范围等问题，这类题难度很大，综合性强，内容新，背景新，方法新，是高考命题的丰富宝藏。解题中需用到函数与方程思想、分类讨论思想、数形结合思想、转化与划归思想。本文以2008年高考试题为例，谈谈高考考查导数的热点问题，供鉴赏。
一、函数，导数，不等式综合在一起，解决单调性，参数的范围等问题。解决单调性问题转化为解含参数的一元二次不等式或高次不等式的问题；求解参数的取值范围问题转化为不等式的恒成立，能成立，恰成立来求解。进一步转化求函数的最值或一元二次不等式在给定区间上（或实数集
[image: image267.jpg]


）上的恒成立问题来解决，从而达到考查分类与整合、化归与转化的数学思想。

【例1】（2008年，全国I卷）已知函数
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（Ⅰ）讨论函数
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（Ⅱ）设函数
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【分析及解】（Ⅰ）∵  
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，导函数是二次函数，开口向上，
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（Ⅱ）本问把函数思想与数形结合思想结合起来，可获得简单的解法，即

若函数
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恒成立，转化为一元二次不等式在给定区间上恒成立问题，结合二次函数图象，只需
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两根在区间
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 即
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解之得
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满足条件，所以实数
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的取值范围是
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二、函数，导数，方程，不等式综合在一起，解决极值，极值点、最值等问题，这类问题常常涉及求函数解析式、求参数值或取值范围问题。解决极值，极值点问题转化为研究函数的单调性；参数的取值范围转化为解不等式的问题；有时需要借助于方程的理论来解决。从而达到考查函数与方程、分类与整合的数学思想。

【例2】（2008年，陕西卷）已知函数
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恰有一个极大值点和一个极小值点，其中一个是
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[image: image65.wmf])

(

x

f

的极大值M和极小值m，并求
[image: image66.wmf]1

³

-

m

M

时k的取值范围.

【分析及解】（I）
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综上可知，所求k的取值范围为
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三、、函数，导数，方程，不等式综合在一起，利用导数的几何意义，解决求函数的解析式、参数值、极值、切线方程，单调性及切线方程有关的问题，此类问题求单调性的过程就是解一元二次不等式和高次不等式的问题。从而达到考查化归与转化的数学思想。
【例3】（2008年，重庆卷）设函数
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（Ⅰ）用a分别表示b和c；
（Ⅱ）当bc取得最小值时，求函数
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【分析及解】（Ⅰ）由已知
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四、函数，导数，方程，不等式综合在一起，解决极值，最值等问题。求极值的过程就是讨论函数单调性及解含参数的不等式问题；通过构造函数，以导数为工具，证明不等式，解题技巧是构造辅助函数，把不等式的证明转化为利用导数研究函数的单调性或求最值，从而证得不等式，而如何根据不等式的结构特征构造一个可导函数是用导数证明不等式的关键。从而达到考查分类与整合、化归与转化的数学思想。
【例4】（2008年，山东卷）已知函数
[image: image155.wmf]a

N

n

x

a

x

x

f

n

,

),

1

ln(

)

1

(

1

)

(

*

Î

-

+

-

=

其中

为常数.

   （Ⅰ）当n=2时，求函数
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【分析及解】（Ⅰ）定义域为
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五、函数，导数，方程，不等式综合在一起，解决求参数值、单调性问题；用导数探讨函数图像的交点，从而达到求解参数的取值范围和解决有关证明问题，常常借助极值的分布特征，再结合函数单调性，函数的零点值、端点值，画出原函数的草图来解决。值得强调的是：必须考虑函数的定义域，从而达到考查数形结合的思想。

【例5】（2008年，四川卷）已知
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通过以上分析可知：对于这部分知识的学习，要认识到新课程中增加了导数内容，在学习中要明确导数作为一种工具在研究函数的变化率，解决函数的单调性，极值等方面的作用，要全面学习，抓住导数基础知识学习．注意考题的难度逐年增大，要有意识地与解析几何(特别是切线,最值)，函数的单调性，函数的极值，最值，二次函数，方程、不等式、代数式的证明等知识进行交汇进行综合训练，特别是精选一些以导数为工具分析和解决一些函数问题、切线问题的典型问题进行训练，提高应用导数知识分析问题和解决问题的能力。
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